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  1392 مديريت و حسابداريهاي  سوالات آزمون سراسري كارشناسي ارشد رشته  
  

(ݔ)݂) اگر 1 = √3 − 2ݔ + (ݔ)݃و  ݔ2 = 2௫ି1  كدام  ݂݋݃باشد، آن گاه برد تابع
  است؟

1 ([0,2]   2 ([1, ∞)   3 ([1,2]    4 ([1
2 , 2] 

௫→0 ) حاصل 2
௟௜௠ (1 +   كدام است؟  3ೣ(2݈݊ݔ

1 (6    2 (8    3 (݈݊6    4 (݈݊8 
௫→1  ،ܾ) اگر 3

௟௜௠ 2௫ି√௫ା3௫2ା௔௫ା௕ = 1
  كدام است؟  4

1 (−6    2 (−4    3 (4    4 (6  

ݔ)) در بسط عبارت 4 − 1√2௫)9  ؟كدام است 3ݔ، ضريب جمله شامل  

1 (24/5   2 (28    3 (31/5    4 (35  

ݕ) مجانب هاي منحني به معادله 5 = ௫3ି2௫2ି5௫௫2ା௫ି2  متقاطع اند. فاصله اين دو  ܣ وܤدر نقاط
  نقطه تلاقي كدام است؟ 

1 (2√2    2 (3√2     3 (√5    4 (√10  
,ݔ)ܯ) نقطه 6   نزديك  (3,4)ܣبر نقطه  5بر روي دايره اي به مركز مبدا و شعاع  (ݕ

  بسيار نزديك شود،كدام است؟  ܣبه  ܯوقتي  ܯܣمي شود. شيب خط

1 (ି4
3    2 (ି3

4    3 (4
3     4 (3

4  

(ݔ)݂) تابع با ضابطه 7 = ቊ ௦௜௡గ௫௫2ି௫    , ݔ ≠ ݔ               0,1ܽ = پيوسته  ܴبر روي  ܽبه ازاي كدام مقدار  0,1

  است؟

1 (π    2 (– –) 3    ߨ ,ߨ    ܽ) هيچ مقدار 4  ߨ



ݕخط به معادله  ݇) با كدام مجموعه مقادير 8 = ݕنمودار تابع  ݇ = 3ݔ − را در سه  ݔ12

  نقطه قطع مي كند؟

1 (−16 < ݇ < 12   2 (−12 < ݇ < 16  

3 (|݇| < 12     4 (|݇| < 16 
௛→0 اگر  )9

௟௜௠ ௙(௫ା௛)ି௙(௫)௛ = 1√4ା௫2   ݔدر نقطه  (ݔ݊ܽݐ2)݂باشد، مشتق تابع = 2గ
كدام  3

   است؟

1 (−2    2 (−1    3 (1    4 (2  

2ݔ) نسبت تغييرات عبارت 10 + ݔبه تغيير  ݔ − ݔدر لحظه  ݔ√ =   كدام است؟  4

1 (3    2 (6    3 (9    4 (12  

(ݔ)݂) مشتق مرتبه سوم تابع 11 = ݔ2) − 1)3 2௫ା1√2௫ି93  ݔدر نقطه = 1
  كدام است؟  2

1 (−48    2 (−36    3 (−24    4 (−12  

ݕ) كمترين مقدار تابع با ضابطه 12 = 2ݔ − ݔ −   كدام است؟ ݔ݈݊

1 (− 1
4 + ݈݊2    2 (3

4 − ݈݊2   3 (0    4 (1 
ݕ) مساحت ناحيه محدود به منحني 13 = ݔها و خط به معادله  ݔو محور  2௫݁ݔ = كدام  2

  است؟

1 (1
2 (݁4 + 1)    2 (1

4 (3݁4 − 1)      
3 (1

4 (3݁4 + 1)  4(1
4 (2݁4 − 1)  

 

׬) حاصل انتگرال 14 ௗ௫௫2ି4௫ା8
2

  كدام است؟ 0

1 (3
4    2 (గ

4    3 (3
8    4 (గ

8  



ݖ) در تابع دو متغيري 15 = ඥ17 − 2ݔ4 − 2ݕ + ݔ8 + در كدام بازه  ݖ تغييرات ݕ4

  است؟ 

1 ([0,4]    2 ([0, 5]  3 ([1, 5]   4 ([1,4] 
ݖ) اگر 16 = 2ݔ)݈݊ + (2ݕ2 + ௫ା௬௫ି௬  ݔمقدار డ௭డ௫ + ݕ డ௭డ௬  كدام است؟  (1,2)در نقطه  

1 (4    2 (3    3 (2    4 (1  
  

2ݖ) از رابطه 17 − ݖݔ + ݁௬ି2௫ = ,2,4)در نقطه  ௫′ݖمقدار  4   كدام است؟ (1−

1 (ି1
4    2 (ି1

2    3 (1
2    4 (1

4  

ݖ) ديفرانسيل كامل تابع 18 = ݕ2ݔ + 1ି݊ܽݐ ௬௫  ݔبه ازاي = ݕو  1 =   كدام است؟  1−

1 (3
2 ݕ݀) − 3) 2    (ݔ݀

2 ݔ݀) −   (ݕ݀

3 (1
2 ݔ2݀) − 1) 4  (ݕ݀

2 ݕ2݀) −   (ݔ݀
,ݔ)݂) نقطه بحراني تابع 19 (ݕ = 3ݔ + 2ݔ3 + ݕݔ4 +   چگونه است؟  2ݕ

1) ماكزيمم) 1
3 , ି2

3 2) ماكزيمم ) 2     (
3 , ି4

3 ) 
1) مي نيمم ) 3

3 , ି2
3 2) مي نيمم ) 4    (

3 , ି4
3 )  

ݕ) در وضعيت رقابت كامل تابع تقاضا 20 = 2ݔ− − ݔ + ݕو تابع عرضه  31 = ݔ2 + 3 
  قيمت واحد كالا است مازاد مصرف كننده كدام است؟ ݕمقدار كالا و  ݔكه در آن 

1 (63 1
3    2 (68 1

3    3 (65 2
3    4 (50 2

3  
ݕ) شيب خط مماس بر منحني 21 = ,ݔ)ܯدر هر نقطه  (ݔ)݂ واقع بر آن به صورت  (ݕ

2௫ି1௬  كدام است؟  (3)݂قطع كند. آن گاه  2ها را با عرض  ݕاست. اگر اين منحني محور  

1 (2     2 (4    3 (5    4 (6  
  



൝دستگاه معادلات  ܽ) به ازاي كدام مقدار 22 ݔ + ݕ2 − ݖ = 0
ݔ2 − ݕ + ݖ = ݔ0ܽ + ݕ3 − ݖ = 0

  جواب هاي غير صفر دارد؟ 

1 (−2    2 (2    3 (3    4 (4  

ቈماتريس  (ܭܰܣܴ)) رتبه 23 3 −1 2−6 2 4−3 1 2
቉ كدام است؟  

1 (0    2 (1    3 (2    4 (3  

ܣ) اگر 24 = ቂ 2 4−3 5ቃ   ܣمجموع درايه هاي ستون اول معكوس ماتريس −   كدام است؟ ܫ3

1 (1
2    2 (ି1

5    3 (1
5    4 (ି1

2                



 آزمون سراسري كارشناسي ارشد  تكنيكي و تشريحي  پاسخ  
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 صحيح است . 4گزينه  .1

(ݔ)݂  :   حل = √3 − 2ݔ + ݔ2 = ඥ−(2ݔ + ݔ2 + 1 − 1) + 3 = ඥ4 − ݔ) + 1)2 
ݔ)با توجه به اينكه  + 1)2 ≥ 0مي باشد بنابراين  0 ≤ (ݔ)݂ ≤ مي باشد حال با توجه به  2

  مي توان گفت: ݂مقادير 

0 ≤ ݂ ≤ 2 → −1 ≤ ݂ − 1 ≤ 1 → 2ି1 ≤ 2௙ି1 ≤ 21 → 1
2 ≤ ݂݋݃ ≤ 2 

 صحيح است . 2گزينه . 2
௫→0   :   نكته اي  حل

௟௜௠ (1 + 3௫(2݈݊ݔ = 1ஶ 
௫→0 مي دانيم 

௟௜௠ (1 + ೣ್(ݔܽ = ݁௔௕ :باشد بنابراين جواب حد به صورت   ௫→0
௟௜௠ (1 + 3௫(2݈݊ݔ = ݁3௟௡2 = ݁௟௡23 = ݁௟௡8 ௘೗೙ೣసೣሳልልልሰ ݁௟௡8 = 8 

 حل تكنيكي :

  ௫→0
௟௜௠ (1 + 3ೣ(2݈݊ݔ = 1ஶ 

  
λ  :استفاده كرد  ஛݁مي باشد كه مي توان از تكيك  1ஶحد عبارت  = ൤ቂቀ  پرانتز سوال  ቁ −  1ቃ × ൨توان پرانتز سوال = ൤(1 + 2݈݊ݔ − 1 ×) = ൨ݔ3 ݈݊2 × 3 = 3݈݊2 = ݈݊23 = ݈݊8 → λ = ln8 → ݁஛ = ݁௟௡8 ௘೗೙ೣసೣሳልልልሰ ݁௟௡8 = 8 



  صحيح است . 1گزينه . 3

௫→1  حل :  
௟௜௠ ݔ2 − ݔ√ + 2ݔ3 + ݔܽ + ܾ = 2(1) − √4

12 + ܽ(1) + ܾ = 0
1 + ܽ + ܾ 
1با توجه به فرض مسئله براي آنكه حد فوق 

1شود بايد  4 + ܽ + ܾ = باشد تا حد حالت  0
0مبهم 

  يم : داشته باش 0

اگر ∶   1 + ܽ + ܾ = 0 →  ௫→1
௟௜௠ ݔ2 − ݔ√ + 2ݔ3 + ݔܽ + ܾ = 0

0 
ு௢௣௜௧௔௟ሱۛ ۛۛ ሮۛ  ௫→1

௟௜௠ 2 − 1
ݔ√2 + 3

ݔ2 + ܽ = 2 − 1
2√4

2(1) + ܽ = 2 − 1
4

2 + ܽ 
→ 7

4
2 + ܽ = 1

4 ሱۛطرفين تساوي×4  ۛۛ ۛۛ ۛۛ ሮ  7
2 + ܽ = 1

ሱۛطرفين وسطين ۛۛ ۛۛ ሮ 2 + ܽ = 7 → ܽ = 5 
1 + ܽ + ܾ = 0 ௔ୀ5ሱۛሮ 1 + 5 + ܾ = 0 → ܾ = −6 

  .صحيح است  3گزينه . 4
  :  كلاسيك  حل 

௞ܶା1 = ൬9݇൰ .9ି௞(ݔ) ൬ ൰௞ݔ2√1− = ൬−1√2൰௞ ቀ9݇ቁ 9ି௞ݔ × ௞ିݔ
2  

= ൬−1√2൰௞ ቀ9݇ቁ 9ି3௞ݔ
2 → 3 = 9 − 3

2݇ → 3
2݇ = 6 → 3݇ = 12 → ݇ = 4 

ضريب جمله3ݔ ∶ ൬−1√2൰4 ቀ9
4ቁ = ൬1

4൰ 9!
5! × 4! = 1

4 × 9 × 8 × 7 × 6 × 5!
5! × 4 × 3 × 2 × 1 = 63

2 = 31/5 

 



    : حل تكنيكي

݊)توان اولين جمله − ݇) + (݇) توان دومين جمله  =  توان جمله خواسته شده
1(9 − ݇) + −1

2 (݇) = 3 → 9 − ݇ − 1
2 ݇ = 3 → 9 − 3 = ݇ + 1

2 ݇ → 6 = 3
2 ݇ → 12 = 3݇ → ݇ = 12

3 → ݇ = 4 → ቀ݊݇ቁ ณܽ
ضريب جمله اول

௡ି௞ ณܾ
ضريب جمله دوم

௞ → ቀ9
4ቁ (1)5 ൬−1√2

൰4
 

→ 9 × 8 × 7 × 6
4 × 3 × 2 × 1 × 1

4 = 18 × 7
4 = 63

2 = 31/5 

  صحيح است. 2گزينه . 5
 حل :  

مجانب قائم ∶ 2ݔ + ݔ − 2 = 0 → ݔ) − ݔ)(1 + 2) = 0 → ቄ ݔ = ݔ1 = −2 

 مجانب مايل خارج قسمت تقسيم مي باشد : 
3ݔ      − 2ݔ2 − 2ݔ          ݔ5 + ݔ − 2 
3ݔ−   − +    2ݔ ݔ           ݔ2 − 2ݔ3−                                   3 −  ݔ3
2ݔ3   + ݔ3 − 6                    − 6            
ሱۛخارج قسمت ۛۛ ሮۛ ݕ = ݔ − ቄ مجانب مايل   3 ݔ = ݕ       1 = ݔ − 3 → ݕ = −2 → )ܣ 1ฎ௫1 , −2ฏ௬1 ) ቊ ݔ = ݕ2− = ݔ − 3 → ݕ = −5 → 2ฏ௫2−)ܤ , −5ฏ௬2 ܤܣ ( = ඥ(2ݔ − 2(1ݔ + 2ݕ) − 2(1ݕ = ඥ(−2 − 1)2 + (−5 + ܤܣ 2(2 = √9 + 9 = 3√2 



  صحيح است. 2گزينه . 6
ݔ)حل : معادله دايره به صورت  − 2(ߙ + ݕ) − 2(ߚ = با توجه به مسئله كه مي باشد   2ܴ

ݔ)  :  خواهيم داشت 5و شعاع  (0,0)گفته شده به مركز مبدا  − 0)2 + ݕ) − 0)2 = 52 → 2ݔ + 2ݕ = 25 
مي باشد  (3,4)همان شيب خط مماس بر دايره در نقطه   ܯܣطبق تعريف مسئله شيب خط 

2ݔ  بنابراين با توجه به رابطه مشتق ضمني داريم: + 2ݕ − 25 = ᇱݕ 0 = − ݂′௫݂′௬ = − ݔ2
ݕ2 = ݕݔ−   (3,4)ሳልሰ ᇱݕ  = −3

4   
   صحيح است. 2گزينه  .7

  حد چپ =حد راست =مقدار تابع  :  شرط پيوستگي آن است كه: كلاسيك حل 

൞ ௫→0
௟௜௠௙(௫) =  ௫→0

௟௜௠ 2ݔݔߨ݊݅ݏ − ݔ = 0
0

ு௢௣ሱۛሮ  ௫→0
௟௜௠ ݔߨݏ݋ܿߨ

ݔ2 − 1 = 1−ߨ = ௫→1             ߨ−
௟௜௠ (ݔ)݂ =  ௫→1

௟௜௠ 2ݔݔߨ݊݅ݏ − ݔ = 0
0

ு௢௣ሱۛሮ  ௫→1
௟௜௠ ݔߨݏ݋ܿߨ 

ݔ2 − 1 = ߨ−
1 =         ߨ−

 ݂(0) = ܽ → ܽ =  ߨ−
  حد چپ =حد راست =مقدار تابع  شرط پيوستگي آن است كه:   : حل تكنيكي 

൞  ௫→0
௟௜௠௙(௫) =  ௫→0

௟௜௠ 2ݔݔߨ݊݅ݏ − ݔ = 0
0

ሱۛهم ارزي ሮۛ  ௫→0
௟௜௠ ݔ−ݔߨ = 1−ߨ = ௫→1             ߨ−

௟௜௠ (ݔ)݂ =  ௫→1
௟௜௠ 2ݔݔߨ݊݅ݏ − ݔ = 0

0
ு௢௣ሱۛሮ  ௫→1

௟௜௠ ݔߨݏ݋ܿߨ 
ݔ2 − 1 = ߨ−

1 =        ߨ−
 ݂(0) = ܽ → ܽ =   ߨ−
   



 .صحيح است 4گزينه . 8
ݕ൜  حل كلاسيك :  = 3ݔ − ݕݔ12 = ݇             → 3ݔ  − ݔ12 = ݇ → 3ݔ − ݔ12 − ݇ = (ݔ)݂ 0 = 3ݔ − ݔ12 − ݇ → ݂ᇱ(ݔ) = 0 → 2ݔ3 − 12 = 0 → 2ݔ3 − 12 → 2ݔ = 4 → ݔ = േ2 ൜ ݔ = 2 → ݂(2) = 8 − 24 − ݇ → ݂(2) = −16 − ݔ݇ = −2 → ݂(−2) = −8 + 24 − ݇ → ݂(−2) = 16 − ݇ 

براي داشتن 3 ريشه ∶ ݂(2) × ݂(−2) < 0 → (−16 − ݇)(16 − ݇) < 0    ݇    + − +   −16 < ݇ < 16 → |݇| < 16  
ᇱݕ  مي توان گفت:و با رسم نمودار آن   ݂با تشكيل جدول تغييرات تابع حل تكنيكي  :  = 0 → 2ݔ3 − 12 = 0 → 2ݔ3 = 12 → 2ݔ = 4 → ݔ = േ2    

 
16−با توجه به شكل تابع مشخص است كه با فرض  < ݇ < ݕ، خط 16 = نمودار را در  ݇

   .سه نقطه قطع مي كند
  

  ݕ+ − + ′ݕ  ݔ

−∞ +∞16−16 −∞ 

16
2−2−16

+∞−2 
16 −16

2 −∞ 
−∞ +∞



  .صحيح است 4گزينه . 9
௛→0   :    حل

௟௜௠ ݔ)݂ + ℎ) − ℎᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇥ௙ᇲ(௫)(ݔ)݂ = 1√4 +  2ݔ
ݕ = ᇣᇧᇤᇧᇥ௨ݔ2 ݔ݊ܽݐ)݂ ) ௬ୀ௙(௫)→௬ᇲୀ௨ᇲ×௙ᇲ(௨)ሳልልልልልልልልልልልልልልልሰ ′ݕ = ݊ܽݐ) ′(ݔ2 × ݂ᇱ(2ݔ݊ܽݐ) → ᇱݕ = 2(1 + (ݔ2݃ݐ × ݂ᇱ(2ݔ݊ܽݐ) → ߨᇱ(2ݕ

3 ) = 2(1 + (−√3)2) × ݂ᇱ(2൫−√3൯) → ᇱݕ = 2(1 + 3) × ݂ᇱ൫−2√3൯ = 8݂ᇱ(−2√3) ݕᇱ = 8 × 1ට4 + (−2√3)2
= 8 × 1√4 + 12 = 8 × 1

4 = 2 
   .صحيح است 4گزينه  .10
2ݔ)  :  تكنيكي  حل + ݔ)′(ݔ − ′(ݔ√ = ݔ2 + 1

1 − 1
ݔ√2 ௫ୀ4ሳሰ 2(4) + 1

1 − 1
2√4

= 9
1 − 1

4
= 9

3
4

= 12 
  .صحيح است 1گزينه . 11
ݔ:  در نقطه  تكنيكي حل = 1

ݔ2)عامل صفر شونده وجود دارد يعني  2 − بنابراين  3(1
1كافيست از اين عامل سه بار مشتق بگيريد و در بقيه عبارت خود عدد 

(ݔ)݂  :را قرار دهيد   2 = ݔ2) − 1)3ᇣᇧᇧᇤᇧᇧᇥ
عامل صفر شونده

ݔ2 + ݔ2√1 − 93ᇣᇧᇤᇧᇥ
خود عبارت

 

݂(3) ൬1
2൰ = 3! × 23 × 2 ቀ1

2ቁ + 1ට2 ቀ1
2ቁ − 93

= 6 × 8 × 1 + 1√−83 = 48 × 2−2 = −48 
   



  .صحيح است 3گزينه . 12
  حل : 

ݕ   = 2ݔ − ݔ − ݔ݈݊ → ௬ܦ = ݔ ൐ 0 = (0, ᇱݕ (∞+ = 0 → ݔ2 − 1 − ݔ1 = 0
௫×طرفين تساوري ሱۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ሮۛ 2ݔ2 − ݔ − 1 = 0 → ൜ݔ = ݔ                                    1 = ି1

2 جز دامنه نيست غ ق ق  ݔ      = 1 → ௠௜௡ݕ = 1 − 1 − ݈݊1 = 0 → ௠௜௡ݕ = 0 
 حل تكنيكي : 

در كمتري  كمترين مقدار تابع خواسته شده كه همان مينيمم مطلق يا به عبارتي ديگر برد تابع

كافيست برد تابع را در كم ترين نقطه بدست آوريم :مقدار خود مي باشد بنابراين  ݕ  = 2ݔ − ݔ − ݔ݈݊ → ௬ܦ = ݔ ൐ 0 
 

 ݔ 1 32
6 − ݈݊32 −  ݕ 0 2݈݊

ع در با توجه به اعداد بدست آمده و سير صعودي اعداد مشخص است كه مينيمم مطلق(برد تاب

 كمترين مقدار) عدد صفر مي باشد .

   

   ݕ+ −  ′ݕ  ݔ
−∞ 0 1 +∞

݉݅݊



 .صحيح است 3گزينه  .13
(ݔ)݂  حل :   = 0 → 2௫݁ݔ = 0 → ݔ = 0 ܵ = න 2௫݁ݔ = 1

2 2௫݁ݔ − 1
4 ݁2௫]0

2
2

0
 = (1

2 × 2݁4 − 1
4 ݁4) − (0 − 1

4 ݁0) = (݁4 − 1
4 ݁4) − (−1

4 ) = 3
4 ݁4 + 1

4 = 1
4 (3݁4 + 1) 

  
  .صحيح است 4گزينه  .14

න  حل :  2ݔݔ݀ − ݔ4 + 8
2

0
= න 2ݔ)ݔ݀ − ݔ4 + 4) + 4

2

0
 

→ න ݔ)1 − 2)2 + 4
2

0
ݔ݀ = 1

2 ݊ܽݐܿݎܣ ݔ − 2
2 ]0

2 = 1
2 (0 − ߨ−

4 ) = 1
2 ߨ)

4) = ߨ
8   
ݖ .صحيح است 2گزينه  .15 = ඥ17 − 2ݔ4 − 2ݕ + ݔ8 +  ݕ4

17 − 2ݔ4 − 2ݕ + ݔ8 + ݕ4 = 17 − 2ݔ)4 − (ݔ2 − 2ݕ) − = (ݕ4 17 − 2ݔ)4 − ݔ2 + 1) − 2ݕ) − ݕ4 + 4) + 8 = 25 − ݔ)4 − 1)2 − ݕ) − 2)2 
0 ≤ 25 − ݔ)4 − 1)2 − ݕ) − 2)2 ≤ 25 √0 ≤ ට25 − ݔ)4 − 1)2 − ݕ) − 2)2ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ௭   ≤ √25 
0 ≤ ݖ ≤ 5 → ܴ௭ = [0,5] 

مشتق ݔانتگرال ݁2௫
1 1

2 ݁2௫
0 1

4 ݁2௫
+
−



  .صحيح است 3گزينه  .16
ݔمقدار عبارت  همگن از درجه صفر است پس  ௫ା௬௫ି௬حل :  عبارت  డ௭డ௫ + ݕ డ௭డ௬  براي آن برابر

2ݔ)݈݊صفر مي باشد اما در مورد عبارت  + ݔ  داريم:  (2ݕ2 ݔ߲ݖ߲ + ݕ ݕ߲ݖ߲ = ݔ ൬ 2ݔݔ2 + 2൰ݕ2 + ݕ ൬ 2ݔݕ4 +  2൰ݕ2
൭1ฎೣ,2ฎ೤൱ሳልልሰ 1 ቆ 2(1)

12 + 2(2)2ቇ + 2 ቆ 4(2)
12 + 2(2)2ቇ = 2

9 + 16
9 = 18

9 = 2 

  .صحيح است 4گزينه . 17
  حل : 

௫′ݖ = ݔ߲ݖ߲ = − ݖ′݂ݔ′݂ = − ݖ− − 2݁௬ି2௫
ݖ2 − ݔ   (2ฎೣ4وฎ೤1ିوฏ೥ )ሳልልልልሰ − −(−1) − 2݁4ି2(2)

2(−1) − (2)  = − 1 − 2݁0−2 − 2 == − −1−4 = −1
4   

  صحيح است.  1گزينه  .18
ݖ݀  حل :   = ݔ߲ݖ߲ ݔ݀ + ݕ߲ݖ߲ ݕ݀ = ൬2ݕݔ + 2ݔݕ− + 2൰ݕ ݔ݀ + ൬2ݔ + 2ݔݔ + 2൰ݕ  ݕ݀

→ ݖ݀ อ(1, −1) = (2(1)(−1) + 1(1)2 + (−1)2 ݔ݀ + ൬(1)2 + 1(1)2 + (−1)2൰ =ݕ݀ ൬−2 + 1
2൰ ݔ݀ + ൬1 + 1

2൰ ݕ݀ = − 3
2 ݔ݀ + 3

2 →                            ݕ݀ ݖ݀ = 3
2 ݕ݀) −   (ݔ݀

   

  



  صحيح است.  4گزينه  .19
௫ݖቄ  حل :   = ௬ݖ0 = 0 → ൜ 2ݔ3 + ݔ6 + ݕ4 = 0                                   

ݕ2 + ݔ4 = 0 → ݕ2 = ݔ4− → ݕ =  ݔ2−
2ݔ3 + ݔ6 + ݕ4 = 0 ௬ୀି2௫ሳልልልሰ 2ݔ3 + ݔ6 + (ݔ2−)4 = 0 → 2ݔ3 + ݔ6 − ݔ8 = 0 → 2ݔ3 − ݔ2 = 0 → ݔ3)ݔ − 2) = 0 → ቊݔ = ݔ0 = 2

3
                                                                  

ቀ2نقاط بحراني 
3 , ି4

3 ቁ ,   است.  (0,0)

൝ݖ௫௫ = ݔ6 + ௬௬ݖ  6 = ௫௬ݖ           2 = ௬௫ݖ = 4
 

ቀ2در نقطه 
3 , ି4

3 ቁ  :1ܪ|  مي توان گفت| = 10 ൐ |2ܪ|    ,    0 = ቚ10 4
4 2ቚ = (10 × 2) − (4 × 4) = 4 ൐ 0 

ቀ2بنابراين نقطه 
3 , ି4

3 ቁ  .نقطه مي نيمم است   
  صحيح است.  4گزينه  .20

ݕ൜  حل :   = 2ݔ− − ݔ + ݕ31 = ݔ2 + 3            → نقطه تعادلي ∶ 2ݔ−  − ݔ + 31 = ݔ2 + 3 
→ 2ݔ− − ݔ3 + 28 = 0

ሱۛ كل تساوي×1ି ۛۛ ۛۛ ۛሮ 2ݔ + ݔ3 − 28 = 0 → ݔ) − ݔ)(4 + 7) = 0 → ቊݔ = 4 → ݕ = ݔ11 =       غ ق ق7−

مازاد مصرف كننده = න 2ݔ−) − ݔ + 31 − ݔ݀(1 = න 2ݔ−) − ݔ + 4ݔ݀(20

0

4

0
 



= 3ݔ−

3 − 2ݔ

2 + 0[ݔ20
4 = (−43

3 − 42

2 + 20(4)) − (0 + 0 + 0) = ൬−64
3 − 8 + 80൰ = −64

3 + 72 = 152
3 = 50 2

3 
  صحيح است. 2گزينه . 21

ณ݉  حل :  
مماس

= ݔ2 − ݕ1 → ݔ݀ݕ݀ = ݔ2 − ݕ1 ሳልልልልልልልልልልሰطرفين وسطين مي كنيم ݕ݀ݕ = ݔ2) −  ݔ݀(1

ሳልልልልልልልልልልልልልልልሰاز طرفين تساوي انتگرال مي گيريم න ݕ݀ݕ = න(2ݔ − 1)  ݔ݀
න ௫೙ௗ௫ୀ௫೙శ1௡ା1 ା௖ሳልልልልልልልልልልሰ 1ା1ݕ

1 + 1 = 2 ቆ 1ା1ݔ

1 + 1ቇ − ݔ + ܿ 
→ 2ݕ

2 = 2ݔ − ݔ + ܿ  (0,2)ሳልሰ 22

2 = 0 + ܿ → ܿ = 2 → 2ݕ

2 = 2ݔ − ݔ + 2 
ݔحال به ازاي  = 2ݕ  داريم:  3

2 = (3)2 − 3 + 2 → 2ݕ

2 = 8 → 2ݕ = 16 → ݕ = 4 

  صحيح است. 4گزينه  .22

  حل : 

൝ ݔ + ݕ2 − ݖ = 0
ݔ2 − ݕ + ݖ = ݔ0ܽ + ݕ3 − ݖ = 0

→ |ܣ| شرط جواب غير صفر = ቤ1 2 −1
2 −1 1ܽ 3 −1

ቤ = 0 
|ܣ| = ቤ1 2 −1

2 −1 1ܽ 3 −1
ቤ  1 2 −1

2 −1 1  



|ܣ| = ((1 × −1 × −1) + (2 × 3 × −1) + (ܽ × 2 × 1)ᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇫمجموع حاصلضرب اقطار اصلي ) − ((−1 × −1 × ܽ) + (1 × 3 × 1) + (2 × 2 × −1)ᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇫمجموع حاصلضرب اقطار فرعي ) = 0  → ൫(1) + (−6) + (2ܽ)൯ − ൫(ܽ) + (3) + (−4)൯ = 0 → (2ܽ − 5) − (ܽ − 1) = 0 → 2ܽ − 5 − ܽ + 1 = 0 → ܽ − 4 = 0 → ܽ = 4 
  .صحيح است 3گزينه . 23

|ܣ| = ቤ 3 −1 2−6 2 4−3 1 2
ቤ 

  
|ܣ|  = ൫(3 × 2 × 2) + (−6 × 1 × 2) + (−3 × −1 × 4)൯ − ൫(2 × 2 × −3) + (4 × 1 × 3) + (2 × −1 × −6)൯  = ൫(12) + (−12) + (12)൯ − ൫(−12) + (12) + (12)൯ = 12 − 12 = 0 

2×2ܣ  .باشد 3لذا رتبه ماتريس  نمي تواند = ቂ−1 2
2 4ቃ → |2×2ܣ| = (−1 × 4) − (2 × 2) = −8 ≠ 0 

  است.  2لذا رتبه ماتريس 

  .صحيح است 3گزينه . 24

ቐܣ = ቂ 2 4−3 5ቃ                      I = ቂ1 0
0 1ቃ → 3I = [3 0

0 3] → A − 3I = ቂ 2 4−3 5ቃ − ቂ3 0
0 3ቃ = ቂ−1 4−3 2ቃ 

ܣ)  − 1ି(ܫ3 = 1(−1 × 2) − (4 × −3) ቂ2 −4
3 −1ቃ 

ܣ) − 1ି(ܫ3 = 1−2 − (−12)ᇣᇧᇧᇤᇧᇧᇥ
10

ቂ2 −4
3 −1ቃ = ൦ 2

10
−4
10

3
10

−1
10

൪ 
 

= مجموع درايه هاي ستون اول   2
10 + 3

10 = 5
10 = 1

2 

3 −1 2−6 2 4 
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